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1 Мера
1. µ : R → R+ — мера на полукольце R, если:

(a) µ(∅) = 0,

(b) A1, A2, ... — дизъюнктные множества из R, A ∈ R, A =
⋃
n
An ⇒ µ(A) =

∑
n
µ(An).

2. µ∗ : 2X → R+ — внешняя мера на множестве X, если:

(a) µ∗(∅) = 0,

(b) A ⊂
⋃
n
An ⇒ µ∗A ≤

∑
n
µ∗An.

3. A = {A|A ∈ X,E ∈ X,µ∗E = µ∗(EA) + µ∗(EA)}, тогда:

(a) A — σ-алгебра,

(b) µ = µ∗|A — мера на A.

4. E ∈ A
(µ-измеримо)

⇔ ∀ε < 0, ∃Aε, Bε ⊂ A : Aε ⊂ E ⊂ Bε, µ(Bε \Aε) < ε.

5. —

6. —

7. —

8. E ⊂ Rp ⇒ λ∗E = inf
E⊂G

(λG), где G — открытые в Rp.

9. E — измеримо по Лебегу⇒ E = A ∪B,

{
A имеет тип Fσ,
λB = 0.

10. Если множества Лебега функцииf :


E(f(x) < a),

E(f(x) ≤ a),
E(f(x) > a),

E(f(x) ≥ a);

измеримы⇒ функция f называется измеримой на множестве E.
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